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Exame de Qualificacgo  p(~) ¢ o) ¥ 6%

ﬁ-@uestao 1 (2,5) Disserte sobre os seguintes resultados: Teorema da Aphcacao Aberta Teorema da
limitacdo uniforme, Teorema do Grafico fechado. Dé exemplos..

$_Questao 2 (2, 5) Seja E =¥ com 1 < p < oo. Seja (An) € R um sequenma hmltada Considere
o operador T': ¥ — F definido por

To = (21,0002 oy Mmoo PR = WL ra)

Prove que T é compacto se e somente se A, — 0. ;
F Questéo 3 (2,5) Seja (B, ||||) um espaco de Banach. Prove que E é reflexivo se e somente se

:l s A0 o x Y s E la‘,/ :

i </«.J‘7 \7 Bg = {33 =i H:L.” = 1} ; (—\ Yoo t u-\f% (A iv}
¢ compacto na topologia fraca.

uestdo 4 (2,5)Seja H um espago de Hilbert munido com norma e produto interno denotados
por |||l e {,), respctivamente . Con51dere ¢ : H — R uma aplicagdo linear e continua. Prove que
existe a € H tal que ;o ~ f‘vws

—F . W) =(e WY EE. oy il

Além disso, prove que |laf = [|¢|| onde [|¢|| = sup {¢(w), lul| =1}. . %
uestao 5 (2,5) Seja H um espaco de Hilbert munido com norma e produto interno denotados
por [||| e (;), respctivamente. Considere a : H x H — R uma aplicacdo bilinear, coerciva e continua.
Dado ¢ : H — R linear e continua prove que existe um unico v € H tal que viwm ol =R LS (3 \\,%)
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+.A1ém disso, supondo adicionalmente que a é simétrico, prove que u satisfaz
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