Universidade Federal de Goids - Instituto de Matematica e Estatistica

XXVII Olimpiada de Matematica do Estado de Goias

Nivel 2

Problema 1: Junior numerou todas as pdginas de seu caderno, consecutivamente, comecando com “1"” na
primeira pagina, “2" na segunda etc.
Considerando-se que, para isso, foram necessdrios 852 algarismos, quantas paginas tem o caderno?

Problema 2: Em Saiog, oito times de futebol amador disputaram um campeonato no qual cada time jogou
uma unica vez com cada um dos demais times. Nesse campeonato, cada vitéria vale 3 pontos, cada empate
vale 1 ponto e a selecdo derrotada nao pontua. Ao final, trés times ficaram em primeiro lugar, com 17 pontos

cada, e os outros cinco ficaram em segundo lugar. Sabendo-se que houve exatamente 13 empates nas partidas
desse campeonato, responda:

(a) Cada um dos times que ficaram empatados em segundo lugar fez quantos pontos?

(b) Construa um exemplo de possiveis resultados das partidas que cumpram as condiges descritas no
enunciado acima (Vocé pode, por exemplo, chamar os times de A, B, C etc. e indicar apenas quem
ganha de quem e quem empata com quem).

Problema 3: No interior de um quadrado ABCD s3o escolhidos dois pontos, E e F, de modo que
AE=FC=7cm, EF=2cm e ZAEF = ZEFC = 90°.

(a) Demonstre que AECF é um paralelogramo (quadrildtero com os lados opostos iguais e paralelos).

(b) Determine a drea do quadrado.

Problema 4: Identifique todos os nimeros inteiros positivos, n, tais que n® + 20n 4+ 11 é um quadrado
perfeito.

Problema 5: Um jogo de dominds consiste de 28 pecas distintas, ou dominds, e cada dominé é um retangulo
dividido em duas “casas” quadradas, com um nimero de 0 a 6 representado em cada casa. Pela regra do
jogo, cada domind sé pode tocar outro domind se as casas que se tocam tiverem o mesmo nimero.

Joana estd brincando com um jogo de dominds e deseja montar uma configuragdo com quatro dominds,
em formato de ciclo fechado, respeitando a regra do jogo. Ela resolveu chamar esse tipo de configuracao
de espilicute. As figuras a seguir representam dois exemplos de ciclos, sendo que a configuracdo da direita é
espilicute e a da esquerda, nao.

Quantas sdo as configuracdes espilicutes possiveis?



